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在應用程式中開啓測驗：

https://app.hoppy.day/q/wsedaw

中五 -數學

三維立體的角度與距離

姓名：

班別：

1. 在圖中， 是一個長方體，其中 、 、 和 分別在 、 、 和 的正上

方。已知 、 及 。 是 的中點。

求 與平面 的夾角，答案取至最接近的整數度。

A.

B.

C.

D.

https://app.hoppy.day/q/wsedaw
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2. 圖中顯示一個直立角錐 ，其底面 是正方形， 及 。

令 為面 與面 沿公共稜 的二面角，並以角錐內部的方向量度。則

A.

B.

C.

D.
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3. 在圖中，四面體 的底面 位於水平地面上，而 垂直在 的正上方。已知

、 及 。

求 ，答案取至最接近的整數度。

A.

B.

C.

D.
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4. 圖中顯示一個直立三角柱體 立於水平地面上，其中 、 和 分別在 、 和

的正上方。底面 是邊長為 的等邊三角形，而 。

求點 到平面 的距離，答案取至 個有效數字。

A.

B.

C.

D.
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5. 在圖中， 是一個立方體，其中 、 、 和 分別在 、 、 和 的正上

方。

令 為 與平面 的夾角， 為平面 與平面 的夾角，而 為 與平面

的夾角。以下哪項正確？

A.

B.

C.

D.
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三維立體的角度與距離

答案

1

B

求直線與平面的夾角時，先把直線正投影到該平面。

令 為 在底面 上的垂足。因此 垂直於平面 。由於 是

的中點， 是 的中點，而且 。

所以 是 在平面 上的正投影，所求角為 。

第一步：求 。

在底面內，從 到 的兩個互相垂直方向距離分別為 和 。由畢氏定理，

第二步：應用直角三角形 。

三角形 在 點成直角，因此

記住：應使用實際端點 的投影距離 ，而不是誤用 或底面對角線 。
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2

A

兩個三角形面沿公共稜 相交。要找二面角，須在 上取同一點，分別在兩個面

內作出垂直於 的直線。

令 為由 向 作垂線的垂足。由直立角錐的性質，

，而 。因此三角形 和 全

等，由 到 的垂足也是 。所以角錐內部的二面角為 。

第一步：求 。

在等腰三角形 中， 到 的中線同時是高。由畢氏定理，高為

所以三角形 的面積為

以 為底，

因此 。

第二步：求 。

由正方形的對角線，

，所以 。

第三步：在三角形 中應用餘弦定理。

負值表示角錐內部的二面角是鈍角，約為 ，這與兩個相鄰斜面的形狀相符。
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3

B

由於 垂直於水平地面，而 和 都在水平地面上，所以 及

。因此三角形 和 都在 點成直角。

由於只要求角度，可以方便地取 。

第一步：處理兩個直角三角形。

，

，

第二步：在水平三角形 中應用餘弦定理。

第三步：在三角形 中應用餘弦定理。

注意， 並不等於地面上的 。這個配置中， ，所

以必須計算，不能直接套用地面角。



第 9頁，共 10頁

4

A

關鍵是找出一個經過 且垂直於平面 的平面。

令 為 的中點。由於三角形 是等邊三角形，所以 。另外，

是垂直線，而 是水平線，所以 。因此 垂直於平面 。由於平

面 包含 ，平面 與平面 互相垂直，並沿 相交。

在平面 內，由 向 作垂線，垂足設為 。因為兩平面互相垂直且交線為

，所以 垂直於平面 。因此所求距離就是 。

第一步：求 。

第二步：求 。

三角形 在 點成直角，所以

第三步：以兩種方法表示三角形 的面積。

令所求距離為 。以 為底時，高為 ；以 和 為兩條直角邊時，

記住，點到平面的距離必須沿垂直於該平面的方向量度，所以要使用三角形 中

的垂高，而不是直接使用 或 。
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5

A

設立方體的邊長為 ，然後逐一求出三個角。

求 ：

由於 在 的正上方， 是 在底面上的正投影，而 垂直於平面 。

，所以

，因此 。

求 ：

由於 在 的正上方， 是 在底面上的正投影。

，因此 。

求 ：

平面 與平面 沿 相交。令 為 的中點。在正方形底面中，

。由於 垂直於底面，根據三垂線定理， 。因此 。

，所以

，因此 。

比較三個角：

所以 。記住，在垂直高度相同時，水平投影越長，直線與平面的夾角通常越

小，因此空間對角線 的夾角最小。

免責聲明：測驗內容根據使用者提供的資料生成。使用者提供的資料及所生成的內容與 Hoppy或 10Botics無關，

亦不代表其立場。


